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Not�: 
Toate subiectele sunt obligatorii. 
Timp de lucru: 3 ore 
Fiecare problem� se puncteaz� de la 0 la 7 puncte. 

 
 
 

CLASA A XII-A 
PROFIL M1 

 
 
 

1. Se consider� mul�imea ( ) ( ) ( ){ }2: 2, 2, / ( ) 2 2 ,
n

n nG f f x x n= ∞ → ∞ = + − ∈� .S� se arate 

c�, in raport cu opera�ia de compunere a func�iilor, G are o structur� de grup abelian, 
izomorf cu ( ), .+�  

 
 

2. Fie :f →� �  o func�ie derivabil� care satisface egalitatea 

( ) ( )2 2/ ( ) ( ) 4 , .f x f x x= + ∀ ∈�  

a) Demonstra�i c� f este strict monoton�; 

b) Determina�i func�ia f în cazul în care este strict cresc�toare �i 3
(0) .

2
f = −  
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3.  Fie ( ),G ⋅ un grup �i H o submul�ime a lui G,nevid� �i diferit� de G,cu proprietatea : 
, \ \ .x H y G H xy G H∀ ∈ ∀ ∈ � ∈ S� se arate c� H este un subgrup al lui G. 
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4. Se consider� mul�imea 0,
2

D
π� �= � �� �

 �i func�ia :   ,  ( ) sin cos3f D f x x x→ = ⋅� . 

a. Ar�ta�i c� exist� , \ 0,
2

a b D
π� 	∈ 
 �

� 
 pentru care ( )f a ∈�  �i  ( ) \ .f b ∈� �  

b. Demonstra�i c� dac�  F  este o primitiv� a func�iei  f  pentru care  (0)F ∈� , 

atunci  ( ) .
2

F
π ∈�  

 


